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Grundziige der Mikrodkonomik

4 Exkurs: Elastizitatsbegriffe

Allgemeiner Elastizitatsbegriff (Punktelastizitat)

Der Elastizitatskoeffizient (die Punktelastizitt) beschreibt das Verhaltnis de  r relativen

Veranderung einer abhéangigen Variablen (y) aufgrund einer relativen Veranderung einer
unabhangigen Variablen (x).

Es sei:

Dy=1(x

Der hierauf bezogene Elastizitatskoeffizient heil3t dann (verbal)

relative Anderung vog )y
relative Anderung vof )x

(2) g(y,X) =



Es sei: g
y
(3) E(y) = — —> relative Veranderung vony

y

und dx
(4) E(X) - N —> relative Veranderung von x

Somit ergibt sich nach Gleichungen (2), (3) und (4)

Ey dy dx

(5a) g(y,x) = E = y = <
_dy _x
(53) E(y,x) - 7Dd—x
X _dy
(3€) | £y ;D&




Zwei wichtige Momente fiir die korrekte Anwendung di eser
Vorschrift auf 6konomische Phadnomene sind zu beacht en:
» die 6konomisch richtige Interpretation der
Kausalzusammenhéange (Bestimmung der abhangigen und
der unabh&angigen Variablen) und daraus folgend

» die Bestimmung des Vorzeichens des Koeffizienten ( +),oder (-)oder 0.



Direkte Preiselastizitat der Nachfrage

Es wird der Zusammenhang zwischen der  Nachfrageveranderung nach einem Gut, z. B. (x) und der dies
bewirkenden Anderung des Preises dieses Gutes , also (p ) analysiert.

In richtiger 6konomischer Interpretation heifl3t die Nachfragefunktion des Marktes und unter Bertcksichtigung
des allgemeinen Funktionalzusammenhangs:

Nach der Formel des Elastizitatskoeffizienten ergib  t sich daraus

D y=1(x) (D x=1(p)

2) € — E@ — P %
(2)€ (7.9 dx (2) £ x dp

X
y

Ein negatives Vorzeichen des Koeffizienten ergibt s ich bei einer normal verlaufenden Nachfragekurve au s
der Tatasache, dal3 der Differentialquotient in Glei  chung (2) diesen Effekt generiert

Falls der Preis (p) sinkt gilt : Falls der Preis (p) steigt gilt:
(+)dx (-)dx
3 4
O Odp @ e
Somit 1Rt sich auch schreiben:
p _dx p _dx
5¢, = -—U— oder (9|e,|F —L—
(Bé&y = X “dp ()Iledp



00 W. Klein - NNelastizitaet. SGR Oct. 14, 2008

Direkte Preiselastizitat der Nachfrage
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at der Nachfrage
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Direkte Preiselastizitat der Nachfrage
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Direkte Preiselastizitat der Nachfrage
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Fur eine lineare Nachfragefunktionla3t sich das Maf3 der Punktelastizitét als das Ve#ltnis der Strecken
CB zu AC darstellen. Dies ergibt sich aus den fobgnden Uberlegungen.
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Direkte Preiselastizitat der Nachfrage

» Entlang einer
linearenNachfragefunktionistderen
Steigung konstant, d.h..dx/dp=
konstant!

e Somit gilt dann auch:
dx/dp= EC/AE
* Im Punkt C gilt zudem:
p/x = EO/OF
» FUrden Ausdruck des Koeffizienten
der direkten Preiselastizitat der
Nachfrage lal3t sich somit auch
schreiben:
G(X’p) = (')[EO/OF]'[EC/AE]
« Da EC = OF gilt auch:

(-)[EO/OF]-[OF/AE]
(-) EO/AE

Laut Strahlensatglt somit auch: EO/AE =CB/AC



Direkte Preiselastizitat der Nachfrage - nichtlinea  re Nachfragefunktion
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Direkte Preiselastizitat der Nachfrage
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Elastischer - unelastischer Verlauf einer Nachfrageurve

Unelastischer (relativ steiler) Verlauf Elastischer (relativ fiacher) Verlauf
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Trigonometrische Bestimmung der direkten Preiselastitat der Nachfrage
bei einer linearen Nachfragefunktion
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Trigonometrische Bestimmung der direkten Preiselastitat der Nachfrage
bei einer nicht-linearen Nachfragefunktion
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Aufgabe
Die Funktion einer (linear und normal verlaufenden)

Nachfragefunktion (NN’) fir ein Gut (x) in Abhangigkeit seines Preises
(p) sei wie folgt gegeben:

() p=10C- 05x

Bestimmen Sie den Wert (Betrag) der direkten Preidastizitat der
Nachfragee, =(p/x)(dx/dp) fur

° p:8



L6sung: Aufgabe 16

p=10- Q5; gN:E X x=Tf(p)
X dp
x=20-2p X:%:—Z
dp

Beispiell: p= 8
(D8=10- OX%X=(3Ix= 4

ey = % (+2=-4

Beispiel2: x=10
D p=10-0510= (Ap=5
5

ey, =—H1F2=-1
()N 10

Beispiel3 p= 2
D2=10- %= (3x= 16
2 1

e, = —F2=-=-=-0,25
(& 16 4



Direkte Preiselastizitat der Nachfrage - Beispiel
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Kreuzpreiselastizitat der Nachfrage

Es wird der Zusammenhang zwischen der  Nachfrageveranderung nach einem Gut, z. B. (x ;) und
der dies bewirkenden Anderung des  Preises eines anderen Gutes (X, also (p , Janalysiert.

In richtiger 6konomischer Interpretation heil3t die Nachfragefunktion des Marktes:

Dy=1(x) —— (D %, = 1(p)

Der hierauf bezogene Koeffizient der Kreuzpreiselas tizitat lautet dann:

X d P, -d
(Z)E(y,x):_ y (Z)gK: 2DX1
y dx X, dp,
Vermittels des Kreuzpreiselastizitatskoeffizienten lassen sich die Eigenschaften der tber
diesen Koeffizienten verbundenen Guter bestimmen. Es sei p , gesunken.
+)d
(€, = P D( )d%, €y < 0. Komplementére Giter
Xy (_)dpz
_ P, (D)dx
4) &, = 2 [ € > 0. Substitutive Guter
Xy (_)dpz
_ P, (Od
5 e, =—=20 a e, = 0. Neutrale Giter

Xy (_)dpz



Einkommenselastizitat

Es wird der Zusammenhang zwischen der  Nachfrageveranderung nach einem Gut, z. B. (x)
und der dies bewirkenden Anderung des  Einkommens(Y) analysiert.

In richtiger 6konomischer Interpretation heil3t die entsprechende Funktion:
Dy=1(x) —— D x=1(Y)

Der hierauf bezogene Koeffizient der Einkommenselas tizitat lautet dann:

X dy v
(2)£(yx) y dX — > (2)£Y=;

Q.IEQ_
< | X

Guterkategorien:

€, >1 - superiores Gut

O<e, <1 ~ inferiores Gut

€, <0 ~ absolut inferiores Gut



DasENGEL-SCHWABEsche Gesetz beschreibt den Umstand, dafl3 mit zunehmendem
Einkommen die Ausgaben fur bestimmten Giter (Grundmahrungsmittel, Mietwohnraum)
unterproportiond steigen, d. h. die Nachfrage (x) nach diesen Gitteunterprortional zum
Einkommensanstieg zunimmt!

Diese Gliter sind somit als relativ inferiore zu qalifizieren, weil derenEinkommenselastizitat
den Wert0 <e , < 1aufweist. Eine Funktion, die diesen Umstand besaibt, kann wie folgt
formuliert werden:

(Ox=a¥Y mit a0 und 0< k1

X = 0,572
Engel-Schwabe'sches Gesetz
X
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Direkte Preiselastizitdt des Angebots

Es wird der Zusammenhang zwischen der  Angebotsveranderung eines Gutes, z. B.
(x) und der dies bewirkenden Anderung des  Preises dieses Gutes , also
(p)analysiert.

In richtiger 6konomischer Interpretation heil3t die Angebotsfunktion des Marktes:

Dy=f(x) —> @Dx=1(p)

Nach der Formel des Elastizitatskoeffizientenund u  nter der Annahme
einer "normal” verlaufenden Angebotsfunktion (-kurv e) ergibt sich

daraus:

_ X qu _
2 =— 2 =
( )E (Y,Xx) y dX > ( ) EA




Die Preiselastizitat des Angebots im Punkt C

Preiselastizitat im Punkt C = AD/OD

Fur eine lineare Angebotsfunktion ergibt sich als N3 der
Punktelastizitat das Verhaltnis der Strecken AD zlOD. Dies ergibt sich
aus den folgenden Uberlegungen.



Preiselastizitat des Angebots im Punkt C

Entlang einer linearen Angebotsfunktion ist deren Steigung konstant, d.h.
dx/dp = konstant

Somit gilt dann auch: dx/dp = AO/BO = AD/CD

Im Punkt C gilt zudem: p/x = CD/OD

Preiselastizitat im Punkt C = AD/OD




Die Preiselastizitat des Angebots im Punkt C

Somit laflt sich fur die direkte Preiselastizitatd  es Angebots auch schreiben:

e, = CD/OD sAD/CD = AD/OD

Preiselastizitat im Punkt C = AD/OD

g.e.d.



Die Preiselastizitat des Angebots im Punkt C

Entlang einer nicht-linearen Angebotsfunktion ist deren Steigung durch den
Steigungswinkel der zugehdrigen Tangente bestimmbar :tgo = dx/dp

Somit gilt dann auch: dx/dp = AO/BO = AD/CD

Im Punkt C gilt zudem: p/x = CD/OD

Preiselastizitat im Punkt C = AD/OD




Elastizitatsstrukturen einer nicht-linearen Angebot sfunktion




Elastizitatsstrukturen einer nicht-linearen Angebot
trigonometrische Herleitung

sfunktion




Produktionselastizitat

Die Produktionselastizitat beschreibt die relative Anderung des
Gesamtertrags der Produktion (Output (x)) auf Grund der  relativen
Mengenénderung eines variablen Produktionsfaktors (v). Im “Ein Pr odukt -

Zwei Faktoren - Modellfall” gilt somit
(D x=1(v)
wobei der andere Faktor als konstant und mit postiv em Wert unterstellt
wird. Die Produktionslastizitat laft sich demgemarl? formulieren:
relative Anderung von X

(2) & = —
relative Anderung vony
Das heist konkret: " (2) . X dy
3 &, = Yo o (yx) ~
3 X av, y dX
Nun entsprechen aber die Ausdriicke “v /X" dem Wert:
Fmﬂtsprodukt (DP v y)" und “dx/dv

“1/Durchschnittsertrag (DE )" ”1/Durchsc
“dem“Grenzertrag(Grenzproéukt .GE ""Grenzprodukt GP )", so daf3 auch

. (v) s
geschrieben werden kann:

GRy)
DR,

GE,,,
(4a) &, = oder (4b &, =
DE,.,




Produktionselastizitdten der Produktionsfaktoren (v;; v,) einer Cobb-Douglas
Produktionsfunktion.

Die Produktionselastizitat ist definiert als

v GP
(1) &, =202 dx _ Sk
X dvy, DEq,

Fur die allgemeine Cobb-Douglas-Produktionsfunktionder Gestalt

(2) x= v Dv/”
ergibt sich somit fur die Produktionselastizitat des Faktors (v

3 e, = Vv, Ddx _ GRH
X dv, DE;

a7 ” _@

und fur die Produktionselastizitat des Faktors v

(4)£P=V2 Ijdx _ GF
X dv, DE.,
_ A, v,

v, v,
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Grenzertragertrag -produkt (GE;GP)
Durchschnittsertrag -produkt(DE;DP)

GE.GP

DE;DP

V)
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Cobb-Douglas-Produktionsfunktion
- Produktionselastizitat -

Beispiel: (1) x=v ,*v,F; a =B =% ; v, =100

(2) €p = (v4/

1) (3) €, =GPv,/DPv,




